Funkce tfi proménnych

Priklad 1. Urcete defini¢ni obor funkce f(x,y, 2)
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Piiklad 2. Urcete parcidlni derivace 1. fadu pro funkce f(z,y, 2)

a) f($7y7z) = 6x2(17y z)
fr=2x(1l—y— z)e *(1-y—=2) f/ 2,02 (1-y—2) — 1]

b) f(z,y,2) = 322yz — 6x2 + 2y32>
[fi = 6zyz — 627, f) = 32”2 + 6y°2%, fL = 32y — 62 + 4y°2]

¢) f(z,y,2) =a*

[fL =Yt fl = Latlng, fl = — %% Ina]

d) f(z,y, 2) =sin(@® +y* + 2%)
[fi, = 2w cos(a® +y*+2), f), = 2y cos(a® +y*+27), fl = 2z cos(a® +y° +2°)]

Priklad 3.

a) Vypoctéte parc. derivaci f! v bo ¢(0,0,7%), jestlize f(z,y,2) = V/sin? z + sin?y + sin® 2

BE_ 11(0.0.5) = V3

A
[fz o \/sin2 z+sin? y+sin? z ’

b) Vypoctéte f,+f,+f. v bodé (1,1,1) pro funkei f(x,y, z) = In(1+z+y?+23)
[+ )+ [l = to2ss, (fo+ [+ f)(1,1,1) = ]
Piiklad 4. Urcete totalni diferenciél 1. ¥adu pro funkei f(z,y,z) = s
a) v libovolném bodé (x,y, 2)
[df (z,y, z) = W( 20z - dr — 2yz - dy + (2 + y?) - d2)]

b) v bodé (1,0,1)
[df(1,0,1) = —2dx + dz]



1,03

3/0,98-(1,05)4

Priklad 5. Pomoci diferencialu pfiblizné vypoctéte

[f(z,y,2) = \/z_ (20, Y0, ¥o) = (1,1,1), de = 0,03, dy = —0,02, dz = 0,05,
1,

Tioomr ~ S LD+ (1L 1 Dt f(1,1, 1)dy + f(1,1,1)dz = 1+1-0,03+
(—3) - (=0,02) + (—3) - 0,05 = 28 — 0,9566666..

Piiklad 6. Urcete lokélni extrémy funkce f(z,v, 2)

a) f(z,y,2) =a®+y? + 2% — 30z — 2y + 22
[Stac. bod (1,1,1) - neni extrém; (2,1,4) - L.min |

wf@%)=x+£+§+%

(3,1,1) - o.L.min; (=1, —1,~1) - 0.l max |

c) flz,y,2) =2®+y* + 2% + 12zy + 22
[(0,0,-1) - neni extrém; (24,-144,-1) - L.min |

Piiklad 7. Urcete vazané lokalni extrémy funkce f(x,y, 2)

a) f(x,y,2) =2*+y*+2? zapodminek 1 +y—32+7=0ar—y+2—-3=0
[(0,-1,2) - v.l.min |

b) f(z,y,2) = z—z—f-z—j—i-i—z, kde a > b > ¢ > 0. za podminky 22 + y? + 22 =1
[(£1,0,0) - o.v.l.min; (0,0,+1) - o.v.l.max; (0,£1,0) - neni extrém |

Priklad 8. Naleznéte rozméry kvadru nejvétsiho objemu, jestlize délka jeho té-
lesové tthlopficky je 2v/3.

[Je to krychle o strané délky 2.



