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Neurdity a urcity integral funkce

v,

1. Priklad Vypoctete metodou per partes:

a) [z%coszdz; Vijsledek: (z% — 2)sinx + 2x cos z.

b)  [(z*+ 22+ 17)e"dx; Vysledek: (2 + 17)e”

c) [az*arctgadw; Vijsledek: %arctga: — 2?4 in(a® + 1).
d) flnx dx; Vysledek: z(Inz — 1).

e) [sin’zd; Visledek: 3(x — sinx cosz).

f£) [l dx Vijsledek: —(Inz + 1).

g) [ gz dy Visledek: —xcotgx + In|sin z|.

h) fxln:v da; Visledek: = — 2.

i) [e*coszda; Vijsledek: & (sinx + cos ).

S % dz; Vijsledek: /x(2In*z — 8lnzx + 16).

k)  [arcsinzdz; Vyjsledek: warcsinz + 1 — x2.

) [0y Visledek: —1(In’z + 2lnz + 2).

m) fx s1n(2a:) dx; Vysledek: —‘"’32—2 cos(2z) + £ sin(2x) + I cos(2z).
n) [ze “dx; Viysledek: e *(—x — 1).

o) [z®coszdz; Vysledek: (z3 — 6x)sinx + (322 — 6) cos z.
p) [arctgazdx; Vysledek: zarctgz — In(z? +1).

q) [ cos(lnz)dz; Vysledek: % (cos(Inz) + sin(Inx)).

-
~—

[ Va2 + 1da; Viysledek: 3(zvz%+1+In|z + Va2 +1)).

2. Pfiklad Vhodnou substituci vypoététe nasledujici trivialni integraly:
a) [ z;‘;fc dx; Vijsledek: tgz, (substituce: tga = t).
b) T dz; Viysledek: In|lnz|, (substituce: lnz = t).
c) [ fo;§x dz; Visledek: 23/ (arctgz)?, (substituce: arctgz = t).
d) farctgfdr, Vysledek: warctgy/x — /T + arctg,/z, (substituce: z = t?).
e) [ \/W dz; Vijsledek: 3+/4x+9, (substituce: 4o + 9 =t).
f) m dz; Vijsledek: —icotg(3z — 7), (substituce: 3z — 7 =1).
g) [ =igdw Vijsledek: +In|7x — 9], (substituce: 72 — 9 =1t).
h) 9 f4””$2; Vijsledek: %arctgZ, (substituce: 2z = 3t).
i)  [e"cos(e”)dw; Viysledek: sin(e®), (substituce: e* = t).
S é/% x; Visledek: —3 /(14 2cosx)?, (substituce: 1 4+ 2cosz =1t).
k) [S5da Vijsledek: —e%, (substituce: 2 = ¢).
1) 5o du; Vijsledek: 1In|5 + 32|, (substituce' 5+ 3% =t).
m) [ \/% dz; Vijsledek: tarcsina?, (substltuce xt =1).
n) [ sinld Vijsledek: cos 2, (substituce: 1 =¢).

o
~

[ 2zv2? + dx; Vijsledek: 2(x® +1)3, (substituce: z + 1 = ¢2).

p) [ a;rj_tff) dz;  Vysledek: 3In(1+ 2?) + Inlarctg 2|,

a [ mdx; Vijsledek: In|In(Inz)|,

r)  [sin”zcoszd; Vijsledek: % sin®z, (substituce: sinz = t).

s) [ \%EETII; Viysledek: 5In(2% + /1 + 47), (substituce: 2% = t).

3. Priklad Vypoctete rychle integraly z funkci racionalné lomenych:

a) [ ";2”‘ LA0r 422 du;  Vijsledek: = — 3In|z| — 515 + 5lnjz — 2|.

b) [ (zx 3y da; Vijsledek: —3 ﬁ

o) [ A Vijsledek: Ea Z5n |f z—5|.

d) [ 222 da Vysledek: 31n|x — 2| + 5ln|z — 7].

e) [ %; Vijsledek: ilnjz —1| — |z + 1| — ﬁ
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f) J 11”396;22 33 du; Vijsledek: —In|z — /3| — In|x + /3| + 11x.
4z’ +4z—11 p 1 2z—1)3%(2z—5)3

g o= Gl dw; Visledek: ’L ) Co5)* ’

i) 22‘51395 dz; Vijsledek: In|2x3 + 322|.

j o g 5042 Vijsledek: In|z(z —2)%(z +1)?| - 2 + 2.

k) [ Z2rds—a gy Visledek: % — o+ /2 | Y222,

4. Priklad Pechve zintegrujte:

a) [sin®zdz; Vijsledek: —cosz + 2 cos3 x — % cos® x, (subs.: cosz =t).

b) [ Zﬁ?‘li dx, Vg{sledek: 1—35513 : + o, tsinz, (subsjituce: sinx = t).

c) T Vysledek: ln|dtgZ — 7\ (substituce: tg5 = t).

d) 1?5‘05”2”96 dux; Vysledek: cosx — 2arctg(cos z), (substituce: cosz = t).
d 7 . Lyl l= 1 14+v2 ; . -

e) [ 5131c§s(2x)’ Vysledek: 3In[17250 + 51n ‘ e |, (substituce: cosz = t).
. g . 1 1 : —

f) Siqffx, Vysledek: —¢ - — T (substituce tgx = t).

g) 11‘;351 duz; Vysledek: arctg(sin® x), (substituce: sinx = t).

5. Priklad Zintegrujte nasledujici iracionalni funkce:

a) [ 1+\f\ﬁ dz; Vysledek: %(x% —In|z® + 1), (substituce' r =t).

b) [ 11'” dz; Vysledek: 2(‘/’"73 -5 +2Vx - r + 1), (substituce: x = 2).

c) [ xm; Vysledek: ln‘ﬁ% , (substituce: 2z + 1 = t2)

d) [a*YT—wdx;  Visledek: —33/(1—2)10+ S/(1—2)7 — 23/(1 — x)%, (substituce: 1 —z = ¢3).

@

) [ sl das Visledek: 4T — 69/ +12 ¥/T + 241n)| l\f|—%—é—ji—36ln|%+l|,
(substituce: x = t12).

f) J 1?2/5 du; Vysledek: 2v/x — gxg, (substituce: x = t%).

g J ﬁ; Visledek: 2v/T — 4/x + 4ln |/x + 1|, (substituce: z = t%).
dz . ; . Hce: 7 — <

h) [ (1_3;)% ; Vysledek: ﬁ, (substituce: x = sint).

i [ 7%2_4 dz; Vijsledek: /x? — 4 + 2arcsin, (substituce: z = ;25).

6. Priklad Vypoctéte néasledujici uréité integrély

a) fo xarctgxdx Vysledek: 7 — 5 (per partes).

b) f7 W dz;  Vysledek: 3, (substltuce. sinz = t).
zdz . 4 . _L : .2 _ 42

c) fl (m2+1)%, Vysledek: ——= + f’ (substituce: 2 + 1 = ¢2).

d) fl 1+f; Visledek: 4 — 2In2, (substituce:z = t2).

e) fl (Hz)f’ Visledek: 2arctg2 — %, (substituce: z = t).

f) f4 va, Visledek: —1 + 2In2, (substituce: x — 4 = ¢2).

g) fo sin z cos? z dz; Vijsledek: 15(4 — v/2), (substituce: cosz = t).

h) fg (2+a:)\/1+7 Viysledek: 2arctg3 — 2arctg 2, (substituce: 1 + z = t2).

i) f2 m Vysledek: ?’2&, (substituce: 4z — 2 = t2).

j) fo C;S'gxil dx, Vijsledek: —1+ 7, (substituce: cosz = t).

k) 1;23 eezm’ixl; Vysledek: (ln% - ln%), (substituce: e* = t).

W N

1) sin®zcos?xdz;  Vysledek: % — L, (substituce: cosz = t).
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